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ABSTRACT

This study proposes a modular design methodology using receptance coupling substructure analysis 
(RCSA) to predict the frequency response function (FRF) of machine tool finite element analysis (FEA) 
models. The coupling conditions used in the FEA model are made applicable through the RCSA 
formulation, and the degree of freedom reduction is applied. This procedure enables rapid prediction of 
the FRF for various cases arising from partial design changes in the FEA model, thereby reducing 
overall analysis time.
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조업 분야에서 기계 부품을 만드는 정밀기계로서 핵

심적인 역할을 수행한다. 공작기계의 공구선단에서 

발생하는 진동은 공작물의 가공 품질에 직접적인 영

향을 미치기 때문에, 이를 선행적으로 예측하는 것이 

제품 개발에서 중요한 이슈이다. 따라서 가상 제품 

개발 단계에서 공작기계의 공구선단에서 발생하는 진

동으로부터 채터 안정 선도를 도시하여 공구와 공작

물 사이의 상대 진동으로 발생하는 채터진동을 회피

할 수 있고, 안정적인 가공과 표면 품위 향상을 도모

할 수 있다. 공작기계의 공구선단에서 진동을 예측하

는 receptance coupling substructure analysis(RCSA) 
기법은 단품의 리셉턴스를 합성해 결합품의 동특성을 

예측하는 동적 부구조법 중 하나이다. RCSA 기법을 

이용해 원하는 성능에 도달하기 위한 설계변수를 최

적화하는 모듈러 설계 기법에 적용할 수 있다. 모듈

러 설계 기법은 공차, 재질, 치수 등 다양한 설계 변

경을 적용한 단품을 결합하여 결합품의 성능을 예측 

및 평가하는 기법으로 설계의 유연성을 제공한다. 
Schmitz et al.은 RCSA 기법을 이용해 공작기계의 

공구와 공구 홀더의 리셉턴스를 합성해 공구선단에서 

동특성을 예측하였다(1). Ito et al.은 공작기계 설계에 

적용되는 다양한 모듈러 설계 방법을 제시하였다(2). 
Cao et al.은 해석 모델의 결합 조건을 이용해 베어링 

모델링 기법을 제시하였다(3).
이 연구에서는 공작기계 해석 모델을 대상으로 공

구와 공구 홀더뿐만 아니라 커플러, 락너트 등 주요 

설계변수에 RCSA 기법을 적용해, 공구선단에서 동

특성을 예측하고 전체 해석 시간을 가속화하는 모듈

러 설계 방법론을 제시하였다. 이를 위해 첫 번째로, 
RCSA 수식을 이용하여 유한요소 해석에 사용되는 

결합 조건을 구현하였다. 다음으로, 주파수응답함수

를 계산하는 기존의 해석 방식을 개선하고 연산 최적

화를 통해 정확도를 향상시켰다. 마지막으로, 자유도 

축소를 통해 연산 시간을 단축시켰다. 이를 통해 설

계 변경시 발생하는 다양한 결합품의 동특성을 기존 

대비 5배 이상 빠르게 예측 가능함을 확인하였다.

2. 배경 이론

2.1 다중 점 구속

다중 점 구속은 여러 개의 노드에 특정한 구속 조

건을 주는 방식이며 대표적으로 rigid body element 

(RBE)를 이용한 결합이 있다. 다중 점 구속을 사용하

면, 단품과 단품이 연결되는 결합면에 존재하는 슬레

이브 노드를 한 개의 6 자유도 마스터 노드로 단순화

시켜 모델링할 수 있다. RBE2는 Fig. 1과 같이 강체 

요소로 표현되며, 결합면의 슬레이브 노드를 그룹화 

시켜 한개의 마스터 노드로 표현한다. 이 때 마스터 

노드의 응답은 슬레이브 노드의 응답에 독립적인 특

성을 가진다. 따라서, 마스터 노드의 응답만을 이용해 

강체 결합면으로 모델링할 수 있다. RBE3은 Fig. 2와 

같이 보간 요소로 표현되며, 결합면의 슬레이브 노드

를 그룹화 시켜 한개의 마스터 노드로 표현한다. 이 

때 마스터 노드의 응답은 슬레이브 노드의 응답을 이

용해 계산되며, 결합면의 강성은 각 슬레이브 노드의 

가중치를 통해 표현될 수 있다. 따라서 마스터 노드

의 변위는 슬레이브 노드의 변위에 의해 결정되며(4), 
강성을 가지는 결합면으로 모델링 될 수 있다. 이 때 마

스터 노드의 응답인 병진 변위 uM와 회전 변위 θM는 
개의 슬레이브 노드의 응답인 병진 변위 uS로 나타낼 수 

있으며, 식 (1) ~ 식 (2)로 계산된다(5,6). 이 때 3 자유도 

슬레이브 노드가 6 자유도 마스터 노드의 변위를 표

Fig. 1 Rigid interface coupling using RBE2

Fig. 2 Flexible interface coupling using RBE3
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현할 수 있도록 을 3 이상으로 하여, 미지수보다 방

정식이 많은 과결정 연립방정식의 해를 계산한다.

uM  
 uS  (1)

θM  rr
 r ×uS  (2)

2.2 Tie 결합

Tie는 접촉 요소로 표현되며, 접촉 영역이 접합되

면 면 또는 선 사이에서 슬라이딩과 분리가 허용되지 

않는 결합이다. Tie 결합은 Fig. 3과 같이 결합면의 

모든 슬레이브 노드와 마스터 노드는 일대일 또는 일

대다로 결합되며(7), 식 (3) ~ 식 (4)로 변위 호환성과 힘

의 평형식을 만족시킨다.

   (3)

    (4)

2.3 RCSA 이론

리셉턴스는 시스템의 동특성을 나타내는 물리량으

로, 시스템에 단위 힘이 가해졌을 때의 변위를 주파

수 영역에서 나타내는 주파수응답함수이다. RCSA는 

단품의 리셉턴스만을 이용해 결합품의 리셉턴스를 예

측하는 기법이다. RCSA 기법을 적용하기 위해 각 단

품이 연결되는 노드에서 변위 호환성과 힘의 평형식

을 만족시켜야 하며 식 (5)로 Fig. 4의 결합품 AB에 

대한 주파수응답함수를 계산할 수 있다(8).

HAB   
HABHABHABHAB  

 
HA HA HJ HA HA HJ HBHB H J H A HB HB H J H B

(5)

HJ HA HB K (6)

식 (5)와 식 (6)을 바탕으로 단품 A, B의 주파수응

답함수를 이용해 결합품 AB의 주파수응답함수를 예

측할 수 있다.

2.4 라그랑주 승수법

결합될 각 단품들의 운동 방정식을 식 (7) 및 식 (8)과 
같은 형태로 표현할 수 있다(9).

M u C u K u fg  (7)

Bu    (8)

운동 방정식을 주파수 영역에서 나타내면 식 (9) ~
식 (12)로 표현할 수 있다.

Zu fg (9)

Bu   (10)

Z≜MCK  (11)

H≜Z (12)

이 때, 결합력을 나타내는 g , 이진행렬 B , 라그랑주 

승수 를 사용해 변위 호환성과 힘의 평형식을 식 (13)
과 식 (14)와 같이 만족시킬 수 있다.

gBT (13)

Fig. 3 Node coupling using Tie

(a) Tool (b) Tool holder

Fig. 4 Substructure
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Z BTB   u f (14)

방정식에서 라그랑주 승수를 제거하면 식 (15)를 

유도할 수 있으며, 이는 식 (5)와 동일한 식이 된다.

HAB H HBTBHBTBH  (15)

2.5 모드 중첩법

나스트란, 아바쿠스 등 상용 시뮬레이션 툴은 full 
method 또는 모드 중첩법을 이용해 주파수응답함수

를 계산한다. 여기서 full method는 시스템의 운동 방

정식을 풀어 완전한 analytic solution을 계산한다. 그
러나 노드 개수가 늘어남에 따라 자유도가 증가하고 

M, C, K 행렬의 크기가 커지며 연산 시간이 기하급수

적으로 증가하는 단점이 있다. 모드 중첩법은 M, C, 
K 행렬 대각화를 통해 운동방정식 연산을 단순화하

고, 형성된 방정식을 모드 M개의 선형합으로 나타내 

근사해를 계산하는 방법이다. 모드 중첩법을 이용하여 

주파수응답함수를 식 (16)으로 계산할 수 있다(10).

H
  




 

ϕ
T
ϕ  (16)

시스템의 고유진동수, 감쇠비, 모드 형상 벡터만을 

이용해 주파수응답함수를 계산할 수 있으며, 연산 시

간이 짧다는 측면에서 큰 강점을 가진다. 그러나 full 
method와 비교했을 때, anti-peak 또는 진동 응답 레벨

에서 차이가 발생하며, 이는 RCSA를 적용할 때 오차 원

인이 된다. 또한 M이 증가할수록 계산 시간이 길어진다. 
때문에 RCSA를 적용할 때 오차가 발생하지 않을 최적

의 모드 개수 선정과 연산 최적화의 필요성이 존재한다.

3. 모듈러 설계 적용

5축 수직 머시닝 센터의 직 체결 구동 스핀들이 대

상 모델로 사용됐다. 대상 모델은 22개의 단품으로 
구성돼 있으며, Fig. 5와 같이 RBE2, RBE3, Tie 결합

이 사용됐다. Intel® Core™ i9-12900 3.20 GHz, 64 GB 
RAM 사양의 PC를 사용하였고, ABAQUS CAE에서 

란초스 알고리즘(Lanczos method)을 적용해 모드 해

석을 수행하였다.

3.1 연산 최적화

초기에는 모드 중첩법을 사용할 때, RCSA 오차가 

발생하지 않는 최적의 모드 개수를 결정하는 연구가 

수행됐다. 예를 들어, 240개 노드의 주파수응답함수

를 합성하기 위해 필요한 최소 구속 조건의 수는 노

드 개수에 병진 자유도 3을 곱한 720개다. 하지만 

Fig. 6과 같이 필요한 모드 개수가 단품의 기하학적 

특성에 따라 서로 다른 경향성을 보이기 때문에, 모

드 개수를 최대로 사용하고 연산 속도를 최적화하는 

방향으로 접근했으며, 특이값 분해 이론을 응용했다. 
특이값 분해는 행렬을 U, Σ, V 세 개의 행렬로 분해

하는 기법이다. 여기서 Σ는 행렬의 특이 값을 대각선

에 배열한 대각 행렬이다. 대각 행렬을 곱하는 것은 

M개의 곱셈을 1개의 병렬연산으로 만들어, 연산 시간

을 단축시킬 수 있다. 때문에 식 (17)과 같이 모드 중

첩법을 특이값 분해와 유사한 형식으로 분해하였다.

H
  




 

ϕ
T
ϕ

 U∑V T (17)

Fig. 5 Machine tool FEA model

Fig. 6 Difference in RCSA result due to number of 
modes
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이를 통해 모드 개수가 계산 시간에 미치는 영향을 

최소화하고, 모드 중첩법을 적용할 때 주파수응답함

수의 정확도를 최대한으로 향상시킬 수 있다.

3.2 RCSA 수식을 이용한 결합 구현

(1) RBE를 이용한 결합 구현

RBE2는 Fig. 7과 같이 마스터 노드의 응답이 슬레

이브 노드의 응답에 독립적이고, 한 개의 마스터 노

드 변위를 측정함으로써 강체 결합면의 변위를 계산

할 수 있다. RBE3은 Fig. 8과 같이 마스터 노드의 응

답이 슬레이브 노드의 응답으로 계산되며, 한 개의 

마스터 노드 변위를 측정해 강성을 가진 결합면의 변

위를 계산할 수 있다. 대상 모델은 RBE2를 이용해 

공구와 홀더를 결합했다. 베어링 또는 커플러는 

RBE3을 이용해 결합됐으며, 연결부 강성 행렬에 정

강성 값을 대입하였다.
Fig. 9와 Fig. 10과 같이 RCSA 기법이 높은 정확

도를 나타내는 것을 확인할 수 있다. 결과적으로 RBE 
결합을 RCSA 수식을 이용해 구현했다.

(2) Tie 결합 구현

RCSA 기법을 이용해 Tie 결합을 구현하기 위해선 

각 단품의 결합면에 있는 모든 노드의 주파수응답함

수를 합성해야 한다. 이 때 결합면의 슬레이브 노드

는 일정 허용 범위 내에 있는 마스터 노드에만 결합

된다. 이를 구현하기 위해 마스터 노드의 허용 범위 

내에 있는 슬레이브 노드의 거리와 노드 번호를 행

렬로 구성하였다. 이를 통해 노드의 주파수응답함수

가 합성될 때 새로운 변위 호환성과 힘의 평형식을 

식 (18) ~ 식 (21)과 같이 표현할 수 있다.

S S S  M  (18)

     (19)

S S  M  (20)

    (21)

여기서 변위 와 라그랑주 승수 에 곱해지는 가

중치 는 마스터 노드의 허용범위 내에 있는 슬레

Fig. 7 RBE2 configuration

Fig. 8 RBE3 configuration

Fig. 9 RCSA result using RBE2

Fig. 10 RCSA result using RBE3
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이브 노드의 거리 비율로 식 (22)와 식 (23)과 같이 

나타낼 수 있다.

 
  (22)

     (23)

이를 통해 새로운 구속 조건을 만족하는 가중치 이

진 행렬 BW를 구성할 수 있으며, Fig. 11과 같이 Tie 
결합을 구현할 수 있는 RCSA 식 (24)와 식 (25)를 유

도할 수 있다. 

Bwu   (24)

HTieAB H HBwTBwHBwTBwH  (25)

이를 통해 결합면이 960개의 슬레이브 노드로 구

성된 락너트와 480개의 마스터 노드로 구성된 스핀들

을 결합했고, 결과는 Fig. 12와 같다.

3.3 자유도 축소

결합 노드의 개수가 증가하면, 주파수응답함수 행

렬 H의 크기가 커져 역행렬 연산 시간이 증가한다. 
따라서 이를 감소시키기 위해 결합면 노드의 자유도

를 축소시켜 행렬의 크기를 줄여야 할 필요성이 존재

한다. 때문에 Fig. 13과 같이 내륜 베어링 스페이서와 

Tie 결합된 외륜 베어링 스페이서의 결합 영역을 여러 

개의 RBE3으로 나누어 자유도를 축소시키는 방법으

로 접근했으며, 이를 검증하기 위해 식 (26)을 이용해 

Tie 결합 모델과 자유도 축소 모델의 모드상관계수

(MAC: modal assurance criterion)(11)를 계산하였다.

ϕTie
TϕTieϕreduction

Tϕreduction
ϕTie

Tϕreduction

 (26)

Fig. 14와 같이 타겟 주파수인 3000 Hz까지 나타나는 

모드 10개에 대한 모드상관계수를 계산했으며 RBE3으로 
나누는 개수가 증가함에 따라 모드상관계수가 1에 가까

워지는 것을 확인하며 자유도 축소의 타당성을 검증했고, 
식(27)을 이용해 모드 형상 벡터의 자유도를 감소시켰다(12). 

이 때 +는 무어 펜로즈의 의사역행렬(Moore-Penrose 
pseudo inverse matrix) 연산을 의미한다.

식 (28)은 개의 3자유도 슬레이브 노드를 1개의 6
자유도 마스터 노드로 자유도를 축소하는 행렬이다. 
식 (29)는 자유도 축소 이전 개의 3자유도 슬레이브 

노드 응답을 나타내는 열 벡터이며, 식 (30)은 자유도가 

축소된 1개의 6자유도 마스터 노드 응답을 나타내는 열 

Fig. 11 Tie configuration

Fig. 12 RCSA result using Tie

(a) Tie (b) Multiple RBE3

Fig. 13 Multiple segments using RBE3
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벡터이다. 이 때 RBE3으로 나누는 개수는 모드 중첩법

으로 발생하는 오차와 자유도 축소로 발생하는 오차가 

최소가 되도록 선정했고, 이는 노드에 구속 조건이 중복

되지 않고 한 번만 적용될 때이다. 이를 통해 결합면의 

1020개 노드를 90개의 RBE3으로 축소시켰고 기존 모

델과 축소된 모델을 비교해 계산되는 reduction error
를 식 (31)를 이용해 계산해 4 % 이내로 예측하였으

며 결과는 Fig. 15와 Fig. 16과 같다. 또한 주파수응답

함수의 응답을 비교하는 유사도를 식 (32)를 이용해 

계산하였고 결과는 Fig. 17과 같다. 최종적으로 Tie 
결합을 이용해 RCSA를 적용할 때와 비교했을 때 주

파수응답함수를 21배 빠르게 계산할 수 있다.

Rϕ  ϕ
reduction (27)

R 



          

      ⋮         
       





× 



 (28)

ϕ 
















⋮















 × 

 (29)

ϕ
reduction 








M


M


M


M


M


M






×

 (30)

Fig. 14 MAC difference according to number of RBE3 
segment

Fig. 15 Calculated reduction error

Fig. 16 RCSA result using reduction

Fig. 17 Similarity results using reduction
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Reduction error normϕ
normRR Iϕ

×  (31)

Similarity maxHAHBHA HB × (32)

4. 결  과

설계 변경이 필요한 단품의 동특성을 나타내는 주

파수응답함수 행렬 H를 구성하고 RCSA 수식을 통

한 결합 조건 적용 및 자유도 축소를 통해, 기존의 해

석 프로세스보다 5배 이상 빠르게 결과를 예측할 수 

있다. Fig. 18과 같이 설계 변경 대상품을 선정하여, 

필요한 경우의 수를 Table 1로 만들고, 모드 중첩법을 

이용해 단품의 주파수응답함수를 계산해 모듈러 설계 

방법론을 적용하면, 결합품의 동특성을 예측하는 연

산 시간을 단축시킬 수 있는 것을 확인하였다. 여기

서 RBE2, RBE3, Tie 결합이 모두 사용됐으며, 락너

트에 대해 자유도 축소가 적용됐다. 이를 통해 첫 번

째 구조물에는 a개, 두 번째 구조물에는 b개, 세 번째 

구조물에는 c개의 설계 변경에 대한 경우의 수가 있

을 때, a × b × c개 결합품에 대한 해석 모델을 만들고 

주파수응답함수를 계산하는 대신, a + b + c개 단품에 

대한 주파수응답함수를 이용해, a × b × c개 결합품의 

주파수응답함수를 예측하고, Fig. 19와 같이 원하는 주

파수 대역에서 필요한 설계 변수를 최적화할 수 있다.

5. 결  론

이 연구에서 공작기계 해석 모델에 대한 모듈러 설

계 방법론을 제시하였으며, 결과적으로 단품의 주파

수응답함수를 이용해 기존 해석 프로세스보다 5배 이

상 빠르게 결합품의 주파수응답함수를 예측하는 프로

세스를 개발했다. 이를 위해 첫 번째로 모드 중첩법

을 이용해 연산 기법 최적화를 수행하였다. 두 번째

로 단품과 단품을 결합하는 RBE2, RBE3, Tie 결합

을 RCSA 수식을 이용해 적용 가능하도록 만들었다. 
RBE 결합은 마스터 노드의 주파수응답함수만을 합

성하지만, Tie 결합은 결합면에 존재하는 모든 노드

의 주파수응답함수를 합성해야 하므로 연산 시간이 

길어지는 단점이 있다. 때문에 세 번째로 결합면의 자유

도를 축소시켜 역행렬 연산 시간을 단축시켰고, reduc-
tion error 4 % 이내로 주파수응답함수를 예측했다. 

가상 제품 개발 단계에서는 원가, 무게 등의 다양

한 요인을 고려한 설계 변수 최적화가 필요하며, 개

발 초기 단계에 시스템 단위로 다양한 설계 변수를 

검토해야 한다. 이 때 설계 변수가 늘어날수록 계산

할 주파수응답함수의 개수가 증가하기 때문에, 모든 

경우에 대하여 경계조건을 모델링하고 결합품을 만들

어 주파수응답함수를 계산하는 것은 현실적으로 어려

움이 있다. 해당 기법은 모든 설계 변수에 대한 주파

수응답함수를 데이터 베이스로 구축하고 경향성 분석

이 가능하다는 것에 강점을 가지고 있다.
최근 인공 지능과 디지털 트윈 기술의 발전으로 제

조업은 다품종 소량생산 추세로 변화하고 있다. 이에 

Table 1 Modular design change of machine tool

Case Locknut 
design change

Tool
diameter change

Coupler 
stiffness change

Case 1 Material A ϕ 50 20 Nm
Case 2 Diameter ϕ 40 40 Nm
Case 3 Axial length ϕ 30 60 Nm
Case 4 Material B ϕ 20 80 Nm

Fig. 18 Target substuructure for design change

Fig. 19 Results using RCSA methodology
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따라 가상 제품 개발 단계에서 정밀도가 낮은 모델을 

사용해 computer aid engineering(CAE)를 수행하고, 
이 결과를 바탕으로 설계 방향을 결정해 다양한 설계

에 대응하는 패러다임이 등장하기 시작했다(13). 이 연

구에서 제안된 모듈러 설계 기법은 가상 제품 개발 

단계에서 설계 변수를 최적화하고 설계 방향을 설정

하는 데 활용될 수 있을 것으로 기대된다. 향후에는 

시험과 해석 융합을 통해 하이브리드 모델을 구축하

고(14~16), 결합면의 강성 및 감쇠 행렬 규명(17~19)을 통

해 실험 RCSA의 정확도를 향상시켜 실험 단계에서 

모듈러 설계를 적용하는 연구를 수행하는 것을 목표

로 하고 있다.
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